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ΕΠΑΝΑΛΗΠΣΙΚΕ ΑΚΗΕΙ Γ' ΓΤΜΝΑΙΟΤ           ΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ: 2019-2020 

 

    ΕΝΟΣΗΣΑ 1:  Αξιοζημείωηες Ταυηόηηηες 
 

1. Να κυκλώςετε  το  <ςωςτό>  ό  το  <λϊθοσ>   
 

  2124
2

21  yy  
ςωςτό/λϊθοσ 

 

  93223  xxx  
ςωςτό/λϊθοσ 

 

  3821226332   a
 

ςωςτό/λϊθοσ 

 

23666 xxx  












  ςωςτό/λϊθοσ 

 

 
 

2. Να βρεύτε τα πιο κϊτω αναπτύγματα:   
 

α)    213x  

β) 













2

2
1

y
 

 

 

γ)    






 xyyx 2332

 

 
 

 

δ) 















3
2

2

1
yx  

 

 

ε) 


























  4429223322 

 

3.   Να ςυμπληρώςετε τα κενϊ ώςτε να ιςχύουν οι ιςότητεσ :    
 

α) 

2
3 24 .................... ............ ................ 25 

 
    

 

 

 

β)   ..................30292........................................  

 

      γ)     422.........2....................................    
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4. Να γύνουν οι πιο κϊτω πρϊξεισ: 

i.         2 25 3 2 5 1 1 2 4x x x x x x          

 
 

ii.       2 22 4 3 3 2 2 4 2x y y x x y x y        

 

iii. 

2 2
5 3 2 5 1 1 2 4x x x x x x       
       
       

       
 

 

5. Να λύςετε τισ εξιςώςεισ :                                                                                 

i.         2322723232
2

23  xxxxxx  

 

ii.     
4

17
322

2
3

4
1

 xxxx  

 

 
6. Να αποδεύξετε την ταυτότητα: 

  
       

2 2 2 24 9 6 3 2          
 

 

7. Αν ιςχύει   ότι  
1

3
x y    και 

7

3
xy   να αποδεύξετε ότι:        

 

     2 23 1 3 1 9 40x y x y                                                        

 
 

8. Να αποδειχθεύ ότι το πολυώνυμο Α εύναι ςταθερό με Α=8 :                                                  

2 22 2
 

 

   
   
   

      

 

 

9. Το μόκοσ δύο κϊθετων πλευρών ενόσ ορθογωνύου τριγώνου εύναι 

2 2x y 
 
 

  και  2xy . 

 Να αποδεύξετε πωσ η υποτεύνουςα εύναι ύςη με 
2 2x y 

 
 

  . 

 



3 
 

 
      ΕΝΟΣΗΣΑ 2:  Παραγοντοποίηςη-Ρητέσ Αλγεβρικέσ Παραςτάςεισ 

 
 
 

1. Να αναλφςετε πλιρωσ ςε γινόμενο πρϊτων παραγόντων τα πολυϊνυμα:  
 
α) 4 4 8     β) 3 3       

γ) 
2 29 16   δ) 

2 30    

ε) 
225 40 16    ζη) 

3 25   

δ) 
2 216 49   ε) 

2 8 15     

 
 

2. Να αναλφςετε πλιρωσ ςε γινόμενο πρϊτων παραγόντων τα πολυϊνυμα:              
 

α) ( 2) ( 2)       β) 
2 6 9 2 6        

γ) 
2( 3 ) ( 3 ) 6        δ) 

2 26 1 9 4 4         

ε) 
4 416 81   ζη) 

2 2 2 23 3 2         

δ) 
2 2( 5) ( 5)(3 2) 25           ε) 

2 2 26 9 4       

ζ) 
2 2 2( 6 3) ( 9)       η) 

24( 1) 9 (1 )      

 

3. Να απλοποιιςετε τα κλάςματα: 
 

α) 

2
25

2 10

 


 β) 

2 2

3 3

5 5  

  




 

 

4. Να κάνετε τισ πράξεισ: 

α) 

2

2

4 24

3 18

 

  




 
 β) 

2

2 2

8 12 3 6
:

36 5 6

  

  

  

  
 

γ) 2 2

2 1 3

25 5 5



   
 

  
 δ) 

2

3 2 2

3 3 3 1
:

2 4 2
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5. Να γίνουν απλά τα ςφνκετα κλάςματα: 

α) 2

2

6

9

9


 

 










 β) 

2

2

2

2

16

3 4

4



 

 





 

  

6. Να λφςετε τισ εξιςϊςεισ: 
 

α)    8 =   
 
 

β)      =   

γ)      =    
 

          

δ)      )         )     ) =   
 
               

 
ε)         =   

 
              

 
ςτ)           =   

 

 

7. Να βρείτε τθ τιμι του χ ςτο διπλανό  ςχιμα.  
 
 

 
 
 
 
 

 

8. Να λυκοφν οι εξιςϊςεισ: 
 

α) 
   

 
 

 

   
=

 

     
 

 
 

β) 
   

 
=

   

   
 

 

     
 

 
 

γ) 
 

   
 

 

   
=

     

     
 

      

δ)  
  

    
=   

 

   
         

 

ε) 
 

   
 

 

    
=   

             

 

ζη) 
 

       
=

    

        
 

 

     
  

 

η) (
   

   
)
 

  
   

   
  =   

 

η) 
 

   
=
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ΕΝΟΣΗΣΑ 3: Γεωμετρία 
 
 
 
 

1. Σε κακεμιά από τισ παρακάτω περιπτϊςεισ να κυκλϊςετε το γράμμα , αν ο  
ιςχυριςμόσ είναι αλθκισ και το γράμμα Λ, αν ο ιςχυριςμόσ είναι ψευδισ.              

 

α) Αν δύο τρίγωνα έχουν τισ γωνίεσ τουσ ίςεσ μία προσ μία, τότε 

είναι ίςα   . 
 Λ 

β) Σε δύο τρίγωνα απέναντι από ίςεσ πλευρέσ βρίςκονται ίςεσ 
γωνίεσ.            

 Λ 

γ) Αν δύο τρίγωνα έχουν δύο πλευρέσ ίςεσ μία προσ μία, και έχουν 
μια γωνία αντίςτοιχα  ίςη τότε απαραίτητα θα είναι ίςα.  

 Λ 

δ) Αν δύο ορθογώνια τρίγωνα έχουν μια γωνία  ίςη μία προσ μία, 

και έχουν μια κάθετη πλευρά τουσ αντίςτοιχα  ίςη τότε 

απαραίτητα θα είναι ίςα. 

 Λ 

 
 
 

2. Να δείξετε ότι ςε κάκε ιςοςκελζσ τρίγωνο ΑΒΓ θ διάμεςοσ ΑΔ είναι φψοσ και 
διχοτόμοσ. 

 

3. Δίνεται ιςοςκελζσ τρίγωνο ΑΒΓ (   ).Αν Μ και Λ είναι μζςα των πλευρϊν ΑΒ 
και ΑΓ αντίςτοιχα να δείξετε ότι : 
α) ΒΛ=ΓΜ 
β) Τα Μ και Λ απζχουν ίςθ απόςταςθ από τθν πλευρά ΒΓ.  

 
 

4. Σε ιςοςκελζσ τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) προεκτείνουμε τθ βάςθ ΒΓ κατά τμιματα ΒΖ=ΓΗ 
όπωσ φαίνεται ςτο ςχιμα. Αν ΖΛ και ΗΜ αποςτάςεισ από τισ πλευρζσ ΑΒ και ΑΓ 
αντίςτοιχα να δείξετε ότι ΖΛ=ΗΜ.  

 

 

 

 

 

 

5. Δίνεται ιςοςκελζσ τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ). Αν Κ,Λ,Μ είναι μζςα των πλευρϊν ΑΒ,ΒΓ,ΑΓ 
αντίςτοιχα να δείξετε ότι ΛΚ=ΛΜ.  
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ΕΝΟΣΗΣΑ 4: Σριγωνομετρία  
 
 

1. Στο ορθογώνιο τρύγωνο ΑΒΓ   ̂=900) ,να βρεύτε τα μόκη των πλευρών χ και ψ 
κατϊ προςϋγγιςη δεκϊτου. 

 
 

 
 

 

 

6. Στο διπλανό ςχιμα το ΑΒΓ είναι 
τυχαίο τρίγωνο με ΑΔ=ΑΒ ,ΑΕ=ΑΓ 
και      ,      .Να 
δείξετε ότι ΓΔ=ΒΕ. 

 
 

7. Στο διπλανό ςχιμα το ΑΒΓ είναι 
ιςοςκελζσ τρίγωνο (ΑΒ=ΑΓ) , Μ 
μζςο τθσ ΒΓ και ΑΖ=ΑΕ. Να 
δείξετε το τρίγωνο ΜΖΕ είναι 
ιςοςκελζσ.  

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ημ  0 =0,545           ςυν  0 =0,839                εφ  0=0,649 
 

ημ  0 =0,839           ςυν  0 =0,545              εφ  0 =1,540 
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2. Να βρεύτε τουσ τριγωνομετρικούσ αριθμούσ τησ γωνύασ ω. 
 

 

 

 

 

1.  
 
 
 
 
 

3. Στην πιο κϊτω εικόνα ϋβαλαν μύα ςκϊλα για να φτιϊξουν τη ςτϋγη 
τησ πολυκατοικύασ. To ΑΒΓ εύναι ορθογώνιο τρύγωνο και το ύψοσ 

τησ ςκϊλασ εύναι ΑΒ=  m , ενώ η γωνύα  067


. Να βρεύτε πούουσ 
τριγωνομετρικούσ αριθμούσ θα χρηςιμοποιόςετε για να 
υπολογύςετε:  
α) το ύψοσ τησ πολυκατοικύασ κατϊ προςϋγγιςη ακεραύου. 

β) την απόςταςη ΒΓ τησ ςκϊλασ απο τον τούχο του ςπιτιού κατϊ 

προςϋγγιςη ακεραύου 

 

 

 
 

γωνία ημ συν εφ 

o23  0,3907 0,9205 0,4245 

o67  0,9205 0,3907 2,356 

AB=13m 
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 ΕΝΟΣΗΣΑ 5: Γραμμικά υςτθματα  - Ευιεία 

1. Να βρείτε τθν εξίςωςθ τθσ ευκεία που διζρχεται από το ςθμείο Α ( 2, -3 ) και ζχει    

     κλίςθ  λ = 4. 

2.  Ποια είναι θ εξίςωςθ τθσ ευκείασ : 

α) που διζρχεται από τα ςθμεία ( -5, 3 ) και ( 2, 3 ) 

β) που διζρχεται από τα ςθμεία ( 2, 4 ) και ( 2,- 6 ) 

γ) που περνά από το ςθμείο (3,-6) και είναι παράλλθλθ με τθν ευκεία 
    =   

δ) που περνά από το ςθμείο (-10,3) και κάκετθ με τθν ευκεία  =      

3. Να βρεκεί ο α ϊςτε οι ευκείεσ   =      και  =      )     να είναι :       

α) παράλλθλεσ. β) κάκετεσ. 

      

 

4.  Δίνονται οι πιο κάτω γραφικζσ παραςτάςεισ: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

α) Με τθ βοικεια των πιο πάνω γραφικϊν παραςτάςεων να λφςετε τα πιο κάτω 

ςυςτιματα : 

i)     = 8 
   =   

 

ii)  =   
                =   

iii)  =   
         = 8 

iv)  =   
                 = 8 
 

v)  =   
   =   

 

β) Να αποδείξετε  ότι  εμβαδόν του τριγϊνου ΑΒΓ είναι τετραπλάςιο από το 

εμβαδόν του τριγϊνου ΑΔΕ.  
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5. Να λφςετε τα ςυςτιματα: 

α)    =   
   =    
 

β)     =    
                    =    

γ)      =           
                   =        

         

δ)       =    
                     =    

ε)   
  

 
 

 

 
=

 

 
 

 
                =      ) 

ςτ) 
 

 
 

 

 
=    

 

 
 

 

 
=    

 
 

 

 

 

6. Δίνεται θ ευκεία     )       ) =  . Να βρεκοφν οι αρικμοί λ και μ ϊςτε θ       

     πιο πάνω ευκεία να διζρχεται από τα ςθμεία (2,5) και (-1,-7). 

 

7. Δίνεται θ εξίςωςθ       )      =  .Να βρείτε τουσ αρικμοφσ α και β  

     ϊςτε θ εξίςωςθ να ζχει λφςεισ τουσ αρικμοφσ 2 και -3. 

 

8. Δίνεται το πολυϊνυμο    ) =            . Αν ιςχφει ότι     ) =      

       ) =   να βρείτε τισ τιμζσ των α και β. 

 

9. Σε μια καταςκινωςθ υπάρχουν 260 παιδιά ,τα οποία μζνουν ςε 50 ςκθνζσ των 4  

     ατόμων και 6 ατόμων. Αν όλεσ οι ςκθνζσ είναι γεμάτεσ να βρείτε πόςεσ είναι οι   

     ςκθνζσ των 4 ατόμων και 6 ατόμων. 
 

 

10. Σε ζνα τθλεοπτικό παιχνίδι ςε κάκε παίκτθ υποβάλλονται 10 ερωτιςεισ και για  

κάκε ςωςτι απάντθςθ προςτίκενται βακμοί ,ενϊ για κάκε λανκαςμζνθ απάντθςθ 

αφαιροφνται βακμοί. Κάποιοσ παίκτθσ ζδωςε 7 ςωςτζσ απαντιςεισ και 

ςυγκζντρωςε 52 βακμοφσ ενϊ κάποιοσ άλλοσ απάντθςε ςωςτά 4 ερωτιςεισ και 

πιρε 4 βακμοφσ ςυνολικά. Πόςουσ βακμοφσ παίρνει για κάκε ςωςτι απάντθςθ και 

πόςουσ βακμοφσ του αφαιροφνται για κάκε λανκαςμζνθ απάντθςθ; 

 

11. Δίνεται το τρίγωνο ΑΒΓ με κορυφζσ Α  , ) Β   , ) και Γ   , ) .              

α) Να υπολογίςετε τισ κλίςεισ των πλευρϊν του τριγϊνου. 

β) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο είναι ορκογϊνιο. 

γ) Να βρείτε τθν  εξίςωςθ του φψουσ ΓΔ  του τριγϊνου. 

δ) Να βρείτε τισ ςυντεταγμζνεσ του ςθμείου Δ. 
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6cm 

 

ΕΝΟΣΗΣΑ 7: τερεομετρία
  

1.  Κφλινδροσ ζχει όγκο 90π cm³ και φψοσ 10 cm. Να βρείτε τθν ολικι του επιφάνεια. 

2. Το µικοσ τθσ βάςθσ κϊνου είναι 10π cm και το φψοσ του 12 cm. Να υπολογίςετε το 

εµβαδόv  τθσ κυρτισ του επιφάνειασ.     

3. Το εµβαδόν τθσ παράπλευρθσ επιφάνειασ κφβου είναι 144 cm². Να υπολογίςετε τθν 

ολικι του επιφάνεια και τον όγκο του.     

4.  Το εµβαδόν τθσ κυρτισ επιφάνειασ κυλίνδρου είναι 251,2 cm² και θ ακτίνα του 5 

cm. Να υπολογίςετε τον όγκο του κυλίνδρου.      

5. Η ακτίνα κϊνου είναι 6 cm και το φψοσ του 8 cm. Να υπολογίςετε τθν ολικι του 

επιφάνεια και τον όγκο του.     

6. Κανονικι τετραγωνικι πυραµίδα ζχει εµβαδό βάςθσ 144 cm² και εµβαδόν 

παράπλευρθσ επιφάνειασ 240 cm². Να βρείτε τον όγκο τθσ.    

7. Κανονικό τετραγωνικό πρίςµα ζχει πλευρά βάςθσ 6 cm και φψοσ 10 cm. Να βρείτε 

το εµβαδόν τθσ ολικισ του επιφάνειασ και τον όγκο του.     

8. Ορκό τριγωνικό πρίςµα ζχει βάςθ ορκογϊνιο τρίγωνο µε κάκετεσ πλευρζσ 6cm και 

8 cm. Αν το φψοσ του πρίςµατοσ είναι 20 cm να βρείτε τθν παράπλευρθ επιφάνεια 

και τον όγκο του.     

9. Σφαίρα ζχει όγκο 36π cm³. Να βρείτε το εµβαδόν τθσ επιφάνειασ τθσ. 

 

10. Ένα κουτύ με ςχόμα ορθογώνιο παραλληλεπύπεδο και  με  

διαςτϊςεισ 18cm, 9cm και  cm,  εύναι γεμϊτο με ςοκολατϊκια  

ςχόματοσ κύβου, με ακμό  cm. Να βρεύτε πόςα ςοκολατϊκια χωρούν 

ςτο κουτύ. 

 

9cm 

 

  18cm 
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11. Στο διπλανό ςχόμα, το εμβαδόν τησ κυρτόσ επιφϊνειασ του 
κώνου  εύναι       π cm2 και η περύμετροσ τησ βϊςησ του 
κυλύνδρου εύναι  8π cm. 

        Nα υπολογύςετε:  (Οι απαντόςεισ ςασ να δοθούν ςυναρτόςει 

                                                                       του π) 

i. Το εμβαδόν τησ κυρτόσ επιφϊνειασ του κυλύνδρου.  

 

ii. Τον όγκο τησ ςκιαςμϋνησ περιοχόσ του ςτερεού. 

 

 

 

 

 

12. Κανονικό τετραγωνικό πυραμύδα ϋχει εμβαδό βϊςησ ύςο με     

m2  και  παρϊπλευρο ύψοσ  h= 13 cm). Να βρεύτε το εμβαδόν τησ 

ολικόσ επιφϊνειασ και τον όγκο τησ πυραμύδασ.    
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ΕΝΟΣΗΣΑ 9: Παραλληλόγραμμα-Σραπέζια  

 

1. Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ και θ διχοτόμοσ του ΑΔ.Η παράλλθλθ από το Δ προσ τθν ΑΒ 
τζμνει τθν ΑΓ ςτο Ε. Αν θ παράλλθλθ από το Ε προσ τθ ΒΓ τζμνει τθν ΑΒ ςτο Ζ,να 
αποδείξετε ότι: 

α) ΒΖΕΔ παραλλθλόγραμμο    β) ΑΕ=ΒΖ 

2. Σε παραλλθλόγραμμο ΑΒΓΔ ,Μ είναι το μζςο τθσ ΑΔ. Φζρουμε τθν ΒΜ και  τθν 
προεκτείνουμε κατά τμιμα ΒΜ=ΜΕ. Να δείξετε ότι το τετράπλευρο ΑΒΔΕ είναι 
παραλλθλόγραμμο. 

 
3. Δίνεται ιςοςκελζσ τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ). Προεκτείνουμε τθν ΑΒ κατά τμιμα 

ΑΔ=ΑΒ και τθν ΑΓ κατά τμιμα ΑΕ=ΑΓ. Να δείξετε ότι το ΒΓΔΕ είναι ορκογϊνιο. 
 

4. Στισ πλευρζσ ΑΒ και ΒΓ τετραγϊνου ΑΒΓΔ, παίρνουμε  ςθμεία Ε και Ζ αντίςτοιχα , 
ϊςτε ΑΕ =ΒΖ. Να αποδείξετε ότι : 
α)   =    
β)       

 
5. Δίνεται ιςοςκελζσ τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ). Αν Μ ,Ν ,Λ είναι τα μζςα των πλευρϊν 

ΑΒ ΑΓ,ΒΓ  αντίςτοιχα να δείξετε: 
α) Το τετράπλευρο ΜΝΒΓ είναι ιςοςκελζσ τραπζηιο 
β) Το τρίγωνο ΝΛΝ είναι ιςοςκελζσ. 

 
6. Στα παρακάτω ςχιματα να υπολογίςετε τα χ και y 

 
α)  

 
β)  

γ)  
 
 

δ)  
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